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Ex.1- Soit (4.)ieI une famillede parties d'un ensemble X.PourtoutensembleY,9(Y
désigne l'ensemble des parties de Y.

1) Montrerque

P(04)=[0P4)
iEI iEI

2)Montrer que

UPA)C(UA)
iEI

Donner un exempleoù l'autre inclusion n'est pas Vraie.

Ex. 2 Soient Ri et Ra deux relations d'équivalence surdeux ensembles (non vides) E
et Eg respectivement. On définit la relation binaire surE x Ea

R{(,a),(n.a)}Rafm,vn}et Ra{a,a}.
a)Montrerque R est une relation d'équivalence. On l'appelleéquivalence produit de R

et R2, et on la note Ri x R2.

b) Soit (z,z)€ E� xEa Montrerque
la

classe
de(,)modulo Rest 5i X #a, où f

est la classe de i modulo Ri et ig est la classe de wa modulo Ra.

Ex.3- Soient X et Y deux ensembles. On désigne parF l'ensemble des applications

f:AY où A cX. Pour feF,on note D(/) l'ensemble de définition de f.

1) Montrerque la relation surF
fsgD(f)C D(g)etla restriction deg à D(f) est f,

est une relation d'ordre. Cet ordre est-il partiel ou total?

2) Soient fi:A +Y et fa:A Y deux éléments
de F.Montrer que

a)Pour qu'il existe une application f:AUAa -+Yprolongeant fi
et fa,ilfaut

et

ilsufit que, pour tout reAnA2, fi(X)=fa(r).

b) Donner une condition nécessaire et suffisante pour que sup(fi, fa) existe.

3)Généraliser la question 2 à une famille (fi)er d'éléments de F.


